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FUNKCE TANGENS

Definice funkce tangens na jednotkové kruznici :
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Funkce tangens je dana ve tvaru: y = tgx =
COS X

Divod je dobfe vidét na predchozim obr.
z trojuhelnika OMN. Tangens je totiZ také pomér
‘MN ‘_ sin x

protilehlé odvésny ku prilehle MO | ~ cos X

Hodnoty funkce tangens budeme znazormnovat na
tecné k jednotkové kruznici v bodé T. Rameno thlu u

T
(U / ;+ kz,k e Zj protne tuto te¢nu v bodé K.
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Funkci tangens je kazdému redlnému Ccislu u
prifazeno cislo yk.

POZNAMKA

Dilvod zobrazovdni hodnot funkce tangens na vyse
zminénou tecnu je zrejmy. Funkce tg x je pomér
protilehlé odvésny ku prilehlé. Velikost prilehlé
odvésny je 1, takzZe hodnota tg x je primo yk.

Definicnim oborem funkce tangens jsou vSechna

T
realna cisla kromé lichych nasobki ? . Pri téchto

hodnotach by totiZz rameno uhlu u ,nasi tec¢nu“
neprotnulo.

Nyni odvodime hodnoty funkce tangens prirazené
nékterym vyznacnym cisliim (a vlastné i thliim) :

V intervalu <0.7ﬂ pijde o ¢isla 1, (30°), 1,

' 2 6 4

(45°), 1. (60°). Kodvozeni sta¢i opét nartnout
3

Sikovné dva trojuhelniky :
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60"

ProtoZe tangens je pomér protilehlé odvésny ku
prilehlé v pravouhlém trojuhelniku, snadno ur¢ime :

1
CVICENI
Vypoctéte:

T T

24 cos —tg —

t”@”m” 3 6
1) Y —WQ —9g—= 2 -

) 4 6 3 ) sin -

3
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3) Pokud uhel 30° zvétSime dvakrat, kolikrat se
zveétsi hodnota funkce tangens ?

VYSLEDKY

1) 1, 2) 8, 3) trikrat

Pro dynamickou demonstraci hodnot funkce tangens
na jednotkové kruznici otevrete prilohu 3 v aplikaci
,geogebra“

VLASTNOSTI FUNKCE TANGENS

Drive jsme jiZ uvedli, Ze defini¢cnim oborem funkce
tangens je mnozina R kromé lichych nasobka =.
2
Vpriloze 3 miZeme pii pohybu ramene
zobrazeného uhlu vidét, Ze hodnoty funkce tg se
pohybuji na ose y v rozmezi souradnic minus
nekonecno az plus nekonec¢no. Defini¢ni obor i obor

funkcnich hodnot Ize tedy zapsat takto :

D(f) je mnoZina vSech x € R, pro néz
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x # (2k +1)%,ke Z  H(f) = (- o+ )

Z pozorovani dynamické demonstrace v priloze 3
vyplyva véta :

Pro vSechna x € R a pro vSechna k € Z plati :

tg(x + km) =tgx

Napr. tg Zztg = tg =1
4 4

Této skuteCnosti rikame, Ze goniometricka funkce
tangens je periodicka s periodou  (180°).

Z prilohy 3 mlizeme téZ zjistit, ve kterych intervalech
jsou hodnoty funkce tg kladné ¢i zaporné a také urcit
jejl monotonnost. Ramenem tocime proti sméru
hodinovych rucicek, cili v kladném smyslu rotace.
Zacneme od intervalu {_ ﬂ;o]
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interval tg x monotonnost

[_ H;OJ - rostouct
2

(o : ﬂw + rostouci
ey

[%; T ] - rostouci
[ .3z + rostouc{

Pozor: | kdyzZ je funkce tangens rostouci na

jednotlivych intervalech vySe uvedenych, neni

rostouci na celém intervalu (_z .37 | . Stadi si napf.
Sy

vSimnout, Ze libovolna funk¢éni hodnota z intervalu

( 0: % | je vétsi neZ libovolna funkcéni hodnota

2

z intervalu [”; p } . Tento poznatek zobecnime :
2

Funkce tangens je rostouci na jednotlivych

intervalech ( 2k —1 ﬂ; 2k +1 1) , ale nent jiz
2kt (k)

rostouci na celém svém defini¢cnim oboru.
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GRAF FUNKCE TANGENS

Nasledujici obrazek ndm pomfize pti urCovani
nékterych bodu grafu:
2_

A takto vypada vlastni graf funkcey =tg x :

y=tgx

L

2m
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PRIKLADY:
Vypoctéte:
3B 8
) e——= 2) o -2 -
6 L 3 )
. 517«
g—=
3) 4
RESENI
1) 9 ——=1g9| —+57 |=1g —=-1g —=-——
\ 6 ) 6 3
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