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EXPONENCIALNI ROVNICE 1. CAST

Exponencidlni rovnici nazveme takovou, ve které se vyskytuji
mocniny s neznamou v exponentu. Pri feseni takovych rovnic
budeme Casto vyuzivat nasledujici véty (nazvéme ji treba ,Véta V*):

Véta V: Pro vSechna redlna cisla x, y a pro kazdé realné cislo a
rizné od 1 plati: Je-li ax=av, pakje x=y. (D

POZNAMKA

Uvedena véta plyne ihned z toho, Ze exponencialni funkce y = ax je
pro a > 1 rostouci a pro a z intervalu (0, 1) Klesajici. Nemiize tedy
nastat situace, aby néjaka hodnota exponencidlni funkce byla
prifazena dvéma riiznym prvkim jejiho defini¢niho oboru. (D

PRIKLAD

ResSte rovnici 57-x=53x-1 g neznidméx € R

Reseni: VyuZijeme vétu V: maji-li byt o stejném zakladu sobé
rovny, musi se sobé rovnat exponenty. Hledame tedy vSechna
takova x € R, pro ktera plati

7-x=3x-1

Nyni staci pouze vyresit ziskanou linearni rovnici:

Provedem zkou$ku dosazenim do levé a pravé strany rovnice:
1(2) =57-2=3125
p(2) =532-1=3125

1(2) =p(2) (Kofenem dané rovnice je €. 2)
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PRIKLAD

< o co 1 fog
ReSte rovnici ——; = 81 oneznamé x €R. (1)
35-2x

Reseni: Obé strany rovnice upravime tak, aby byly vyjadieny ve
tvaru mocnin o stejném zakladu:

376729 =81

3—(5—296) = 34

Vyuzijeme opét vétu V a dostaneme:

-(5-2x) = 4
-5+2x = 4
2x = 9
X = 45
Zkouska:
I(45) = 555 = 735 = 7 = 3* =81
p(4,5) =81

[(4,5) = p(4,5)

Cislo 4,5 je tedy skutecné reSenim dané rovnice.

PRIKLAD

Zavislost hmotnosti radioaktivni latky pfi jeji radioaktivni preméné
t

y Py I\T ‘v, -
na ¢ase udava vzorec m = my (E) . Veli¢ina m udava hmotnost

radioaktivni latky v Case t, veli¢ina m, je pocate¢ni hmotnost latky
v Case 0 sekund. T je poloCas premény (je to doba, za kterou se
pocatecni hmotnost m, latky zmensi na jednu polovinu).
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Polocas premény radia A je 183 sekund. Za kolik sekund od
pocatku premény klesne hmotnost na jednu Sestnactinu ?

Reseni: Do vySe uvedeného vzorce dosadime zadané tudaje:

1 r 14 a1 .
T=183s,m = e Mo 2 ziskdme exponencialni rovnici

1 1\753
760 = ma (3)
po vykraceni pocate¢ni hmotnosti m, dostaneme rovnici
t
1 1\183
%= ()

o neznamé t € R*. Pri jejim feSeni postupujeme podobné jako
v predchozich prikladech:

b -G

4= t
~ 183
t =732

ZkouSku provedeme dosazenim do vzorce radioaktivni premény:
732
m=my ()" =m (3) = 5m
B V) -0 2] T 160
Hmotnost radia A se zmensi na jednu Sestnactinu za 732 sekund,
coz je priblizné 12 minut. (D)
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